Maths MmF

TPUTOHOMETPIA

rPAOYCHA TA PAOIAHHA MIPA KYTIB

16.1.° 3raliiiTs pajiaHHy Mipy KyTa, AKANA JOPiBHIOE:
1) 25°; 2) 40°; 3) 100°; 4) 160°; 9) 210°; 6) 300°.
16.2.° 3raiiaiTe rpaZycHy Mipy KyTa, paZiaHHa Mipa SKOro JOpiBHIOE:
T 2n |
1) —; 2) —; 3) —; 4) 1,2m; J) 3m; 6) 2,5m.
) o ) p ) ° ) ) )
16.5.° IlopiBusiiTe BeIMUYMHE KYTiB, 3aaHHUX V pajiaHax:
m 1 m
1) —il; 2) —— i —,
) 4 ) 2 6
Mxepeno: Mepanak Anrebpa 10 knac

TPUrOHOMETPUYHI ®YHKLIT B OQUHUYHOMY KO

16.8.° ¥V aKill KoopAWHATHIN YBepTi 3HAXOJAWUTHCA TOUKA OAUHHUUYHOIO
KoJla, OTPUMaHa B pe3yJbTaTi moBopoTy Touku P, (1; 0) Ha KyT:

1) 400°  2) 750°%  3) —470%  4) — % 5)-1,8m  6) 6?

Dxepeno: Mep3anak Anrebpa 10 knac

17.1.° O6uucIiTeL 3HAUEHHA BHPasy:

3
1) sin0+tgm—sin ?R; 3) 251112£+cos2 g;
3 .
2) 5005n+4cos—n+2cos2n; 4) mnEtngcth.
2 3 6 6
18.1.° [logaTHuM 4YH Bifi’€MHHUM YHCJIOM € 3HAUEHHSA TPUTOHOMETPHY-
HOI (DYHKILII:

1) sin (-280°); 3) sin (-130°); 5) sin (-3); 7 Ctg%ﬁ;

5
2) cos 340°  4) cos 2; 6) tg 1; 8) tg ?"?
Mxepeno: Mepanak Anrebpa 10 knac
18.11.° KyToMm sikoi uBepTi € KyT O, AKIIO:

1)sino>0 1 cos o <0;
2)sina <0 i tgoa=0;

Dxepeno: Mepanak Anrebpa 10 knac
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Ha oguHuyHoMy koni so6paxero Touky P(—0,8; 0,6) i kyT o (ame. pucyHok). Busnaute

COSCL.
yi
1
o
\\
1 0 X
1
A B B r a
08 06 0.8 ny; _v3
2
Oxepeno: zno.osvita.ua
i . In
SxoMy NPOMIKKY HATIEKHTb 3HAUCHHA BHPAsy Sin r i 1?
A b B r i |
(—o0;-2) [-2:-1) [-1:0) [0: 1) [1; +ox)
Oxxepeno: zno.osvita.ua
Binomo, wo ctga <0, cosa > 0. Axkoro 3Ha4eHHA moxe HabyBaTu sina ?
A B B r a
1 1
-1 -3 0 vl 1
IOxepeno: zno.osvita.ua
VKaxiTh NpaBHIBHY HEPIBHICTB, AKIO a = sinl20°, b = cos120°,
A b B r I
0<b<a a<0<bh a<b<0 0<a<b b<0<a

Dxepeno: zno.osvita.ua

PosTawyiTte B nopaaky 3pocTaHHA yucna: a = tg 36°, b =tg 93°, ¢ =tg 180°.

A

b

r

b;c;a

¢, b;a

a, b; ¢

c,a, b

b; a; c

HDxepeno: zno.osvita.ua
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OCHOBHA TPUTOHOMETPUYHA TOTOXHICTb

22.1.° CopocTiTe BHpas:
1-ct
1) (1+1tg o) +(1—tg a)’; 5) — =1
1-tgy
2) sin'o+2sin*ocos’o+cos’a;  6) cos' o —cos’a+sin®o;

sin o 1+coso
+ .

3) 7) sin® o+ sin® « cos® oL + cos® o
1+cosa sin o
ctg o
4) €% 8) cos(—0)+ cos o tg? ().
tgoa+ctg o

Dxepeno: Mep3nak Anrebpa 10 knac

22.3.° 3HalifiTh 3HaYeHHs TPUTOHOMETPUYHUX (DYHKIINA apryMeHTy o,

AKIIO:
1 3
1) cosozzE; ) tga=2 i n<a<?n;
. . T 4 ., 3m
2)sinx=0,6 i E<u<n; 4) ctgu:—g i ?<a<2’n;.

Dxepeno: Mepanak Anrebpa 10 knac

. ] 3
l —sin“o—cos“a=

Dxepeno: zno.osvita.ua

7—(sin® B+cos® B)
3sin’ B+3cos? B

Oxepeno: zno.osvita.ua
: , g
O6umcniTe cos o, Akwosina = 0,8 i 5 <a<m.

Oxepeno: zno.osvita.ua

O641CniTL 3HaYEHHs BUpa3y 4sinza, AKWO 4cos’a = 1.
Dxxepeno: zno.osvita.ua

T T
Ob6uucaites cos* —_— sin* —_
12 12

Dxxepeno: zno.osvita.ua
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TOTOXHOCTI 3 ®YHKUIAMU TAHITEHC | KOTAHIEHC

SIkmo 2sin 0. =cos ¢, Totg 0. =
HDxepeno: zno.osvita.ua
SAxmo 2cosa — Ssina = 0, 10 1g0. =

Dxepeno: zno.osvita.ua

O6umcnits t2 o, skwo 4 sin @ — cos a = 2 Cos & — sin a.

IOxepeno: zno.osvita.ua

CnpocTitb Bupa3 (1 — cos’a)ctg?a.

Oxepeno: zno.osvita.ua

CnpocTite Bupa3 (1 +tg’a) -sin*a.
Oxepeno: zno.osvita.ua

2ctgd

W.}mﬂlo tga= :

T bt

OOuHCIITE 3HAYESHHA BHPA3y

o

Dxxepeno: zno.osvita.ua
1 — sino ctgo coso =
Dxepeno: zno.osvita.ua

cosa tgo
sin“o

HDxepeno: zno.osvita.ua
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MPA®IKU TPUTOHOMETPUYHUX OYHKLIA

Ha pucyHky 3o06paxeHo dparmeHT rpadika ofHiel 3 HaBeaeHUX YHKUIN Ha NPOMIXKY
[0; =]. YkaxiTe ulo dyHKUi0.

2 —

b
A B B r a
y=2sinx y = sin 2x y=2cosx y = cos 2x y=-2sinx
Dxxepeno: zno.osvita.ua
VKaxiTh 001acTh 3HaUeHb QYHKLIT } = 2cosx + 3.
A b B T A
[0: 3] [-5: 5] [1; 5] [3: 5] (—o0; +)

HDxepeno: zno.osvita.ua

Ha akomy 3 pucyHkis 306paxeHo dparmeHT rpadika dyHKUiT ¥ = cos(z+ 27) Ha

NPOMIKKY [—7—5: 7—5]‘?
A B B r a
Y Y Y Y Y
1| 1 - ~tm
T 0 xE | Tx O x7 |_x ONIEZ | _aNQLA&E | _x 0| #Z
2 1| 2 2 2 2 -1 2 2 1| 2 2 2
Hxepeno: zno.osvita.ua
Ha pucyHky 3o06paxeHo dpparmeHT rpadika ogHiel 3 HaBeaeHUX Ya
cyHkuin Ha Bigpisky [0;7]. YkaxiTe 4o dyHKyii0.
4
A y=4ginrx
B y=sindx
B y=-4sinz 0 z
r y=-4cosz
O y=4cosz -4

IDxepeno: zno.osvita.ua
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TPUTOHOMETPWU4HI PIBHAHHA

HamantoBatn rpadoikm pyHKLin
-y = sinx, Ha NPOMIXKY [-4m, 47]

-y = oS X, Ha NPOMiXKY [-4m, 4]

- ¥y = tgx, Ha NpoMixKy [-3n/2, 3n/2]

-y = ctg x, Ha MPOMIXKY [-27, 27]
Bkaszatu:

- [Mpomixkn 3pocTaHHs | cnagaHHA PyYHKLT.
- 3HadeHHs x, Npu aknx dyHKuis gopisHtoe 0, 1, -1.

Mxepeno: Projekt MmF

Po3B’sa3aTu piBHAHHA Ha BiAPi3Ky | NOSCHUTWN PO3B’A3aHHS rpadoivHo.
- sinx = 1Hal0, 2x], Ha [0, 4x], Ha [-4n, 47
- BusHauMTK 3aKOHOMIPHICTL | pO3B’si3aT Ha R

1
- cosx = —-Ha[-w, x], Ha [-x, 3x], Ha [-3m, 3n]
- BusHaumMTn 3aKOHOMIpPHICTL | po3B’a3aT Ha R

- tgx = /3 na[-n/2, n/2], Ha [-3n/2, 3n/2]
- BusHaunTK 3aKOHOMIPHICTL | pO3B’si3aT Ha R

Mxepeno: Projekt MmF

27.3.° Po3Bp’s1:KiTh piBHSAHHA!

1) cos Sx:—%; 3) cos 6x=1; 5) 4:05917:—%;
2) CDSEJCZE; 4) coszﬁzo; 6) COS[—E):E_
6 2 3 3 3

Dxepeno: Mep3ngak Anrebpa 10 knac

27.5.° Po3s’amiTh piBHAHHA:

1) cus(xﬂrE]:ﬂ; 2) cos[£—2]=—1; 3) 2cos[£—3x]+l=0.
6 2 6 8

Mxepeno: Mepanak Anrebpa 10 knac

3HalgiTh HAaVMEHLUWIA JOAATHWUI KOPIHb PIBHAHHA 2sin x = —1 .

A b B r
x n s 5m i
6 3 6 3 6

Dxepeno: zno.osvita.ua
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YKaxiTb HaMMEHLUMA N0AATHUA KOPIHb PIBHAHHA Sin ( -+ %
A B B a
s T 27 a7
6 2 3 3
Hxepeno: zno.osvita.ua
29.2.° Po3s’axKiThb piBHAHHA:
3
Dtgx=1; 3) tg x:—«.@; 2) ctgx:—g;
2) tgx=§; 4) ctg x=+/3; 6) tg x=0.
29.3.° Po3p’a:xKiTh piBHAHHA:
Tx x 6
1) tg| — =J§; 2) ctg—=0; 3) ctgbx=—.
) g[ N J ) ctg 3 ) ctg .
29.5.° Po3B’smoKiThL piBHAHHSA:
T \/g T
1) tg|3x—— |=—; 3) V3ctg|bx+—|+3=0;
) g( 12) 3 ) \/_ g( 3)
Dxepeno: Mepanak Anrebpa 10 knac
PosE’ w&iTh PIBHAHHA sinx — \3cosx = 0.
IOxepeno: zno.osvita.ua
. . 'I'\- S
Posp’mxiTh piBHAHHA (g ; = \F‘i
IOxepeno: zno.osvita.ua
ke 3 HaBeneHUX PIBHAHbL HE MAaE KOpeHiB?
A B B r a
. _ 43 V3 2 2 2
sinr =-—45— tgr=—75— ctgxr=——-,~ tgexr=—F= COST = —F=
2 2 i /3
[xepeno: zno.osvita.ua
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TPUTOHOMETPWUYHI HEPIBHOCTI
Po3B’sa3aT HepiBHICTb 3a gonomMoroto rpadpika BignosigHoOT doyHKL;.

sinx > 0 Ha Bigpisky [0, 4] i Ha

sinx < — 1/2 Ha Bigpi3ky [-2n, 2]

cos 2x > \E/Z Ha Bigpi3Ky [-n/2, 3n/2]

cos (x — m/4) > 1/2 Ha Bigpi3ky [-n/2, 3n/2]
tgx > — 1HasBigpisky [-37/2, 3n/2]

ctgx < \E Ha Bigpi3ky [-2m, 27]

ctg (x + m/4) <+/3 Ha Bigpisky [-2x, 2n]

tg 0.5x > 1 Ha Bigpisky [-3n/2, 3n/2]

Bci HepiBHOCTI po3B’si3aT TAKOX HA MHOXUHI AiIMCHUX YuMcen.
Oxepeno: Projekt MmF
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YcTaHoBITL BIANOBIAHICTE MK reOMETPUYHUMU NepeTBOpEHHAMM rpadika dyHKLiT
¥y =cosx (1-4) Ta dyHKUIAMK, oaepXaHUMKU B pe3ynbTaTti LiuX nepeTsopeHs (A-[1)

rpadik hyHKLIT ¥ = COS X napanensHo A y= cos(2 x)

1 nepeHecny B3AoBxX oci Ox Ha ABI OOUHUL .
fusopy™ B y=cosx
rpadik hyHKLiT y = COS x NapanenbHo

2  nepenecnu B3noex oci Oy Ha ABi OOUHULY B y=cos(x-2)
BHWU3

3 PAdiK dhyHKUiT y = COS X CTUCHYNM 0 OCi r y=cos(x+2)
Ox y nga pasu
O y=cosx-2
4 rpadik oyHKLiT ¥ = COS X CTUCHYNW 40 Oci
Oy y nsa pasu

Oxxepeno: zno.osvita.ua

Po3s'sxiTb piBHAHHA (1-4). YcTaHOBITb BIANOBIAHICTE MDK KOXXHUM PIBHAHHAM Ta
TBEpAKEeHHAM (A-[]), WO € NpaBuNbHUM ANA LbOro PIBHAHHA.

PigHAHHA TeepoxeHHs

A  XOpeHeMm DIiBHAHHA €

1 z+n=0 ippauioHanbHe Yucno

2 _ KOpEHEM PIBHAHHA €
cosz =13 5 yucno 16
3 Jz=4 B  piBHAHHA HE MAE KOpPEHIB
w—1.. - 4
4 e 0 r PIBHAHHA MaE [1Ba KOPEHI
n KOPIHb PIBHAHHA

HanexuTb siapisky [—2: 2]

Dxepeno: zno.osvita.ua
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YcTaHoBiTb BIANOBIAHICTL MK pyHKUIAMK (1—-4) Ta IxHiMK rpadikamu (A-L1).

OyHKUWIA Ipagpix chyHKWI

1 Yy =sinT

A
2 Y =—COST
B
3 y=cos(r+%) Yy
MA/
B } } >
i T T z
T 2 ‘ R T
4 y:eos|:z:| Y
1

Dxepeno: zno.osvita.ua
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